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Lista 3

1. Dois programas PDL são ditos equivalentes se definem na mesma relação binária. Verifique quais
dos programas seguintes são equivalentes.

(a) α; (β;α)?

(b) (α;β)?;α

(c) while b do

begin

p;

while c do q

end

(d) if b then

begin

p;

while b or c do

if c then q else p

end

2. Seja o sistema axiomático abaixo para PDL.

(i) Axiomas da Lógica Clássica Proposicional

(ii) [α](ϕ→ ψ) → ([α]ϕ→ [α]ψ)

(iii) [α](ϕ ∧ ψ) ↔ ([α]ϕ ∧ [α]ψ)

(iv) [α ∪ β]ϕ↔ ([α]ϕ ∧ [β]ϕ)

(v) [α;β]ϕ↔ [α][β]ϕ

(vi) [ψ?]ϕ↔ (ψ → ϕ)

(vii) ϕ ∧ [α][α?]ϕ↔ [α?]ϕ

(viii) ϕ ∧ [α?](ϕ→ [α]ϕ) → [α?]ϕ

(ix)
ϕ ϕ→ ψ

ψ

(x)
ϕ

[α]ϕ

(xi) [α]ϕ↔ ¬〈α〉¬ϕ

Prove que as fórmulas abaixo são verdadeiras.

(a) 〈α?〉ϕ↔ ϕ ∨ 〈α?〉(¬ϕ ∧ 〈α〉ϕ)

(b) 〈β;α?〉ϕ ∧ [β?;α?]¬ϕ


